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Problema 1.
Pe multimea G = (0,2) definim legea de compozitie:
xoyzﬁ,(v)x,ye G.

a) Sa se arate ca (G,o) este grup abelian.
b) Si se arate ca functia f: (0,2) - (0,), f(x) = % , este un izomorfism de grupuri de la

grupul (G,0) la grupul (R3,").
c) Sasecalculeze x cx o ...ox ; x € G,n € N,
nori
d) Sa se determine partile stabile finite ale lui G in raport cu operatia ,,o”.

Problema 2.

Fie (G,-) un grup de ordinul 2014 si f, g doua endomorfisme ale sale, cu proprietatea ci g
este injectivid si f(x) = g(x3), pentru orice x € G.

a) Aritati ci (xy)3 = x3y3, (V)x,y €G.

b) Aratati ca G este ciclic.

Problema 3.

Fie f,g:R = R doud functii derivabile care au proprietatea ca functia f + 3g este 0
primitiva a functiei 2f — g, iar functia 5f — 6g este o primitiva a functiei 10f + 2g.

a) Aratati ca f'(x) — 2f(x) = 0,(V) x € R.

b) Determinati functiile f si g.

Problema 4.
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Fie I, =f x"e*dx si K, =f (tgx)™dx ,n € N*.
0 0

1
a) Aratati ca lim f x"f(x)dx = 0,unde f:[0,1] — R este o functie continua oarecare.
n—->oo 0

b) Calculati lim nI,.
n—->oo

Iy
c) Calculati lim —.
n—->oo n

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problemd este notatd cu 7 puncte.



